1 Calka potrdjna

Zadanie 1. Na podstawie Twierdzenia 1 z wykladu obliczyé calke potréjna po prostopa-
dloscianie.
(b) [ffpayz? dedydz, P={0<z<2, 1<y<2 0<z<1}

(c) [[fp(x —2y22) dedydz, P={0<z<1, 1<y<2, 1<2z<3}

Rozwiazanie przyktadu (a):
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Zadanie 2. Korzystajac z Definicji 1 oraz Twierdzenia 2 z wykladu obliczyé calke po-
tréjna po zbiorze G.

(a) [[[gzy dedydz, G={(r,y)e D, 0<z<ay},gdzieD={0<2x<1, 0<y<—x+1}
(b) [[fgx*y*z dedydz, G ={(z,y) €D, 0< z<ay},gdzieD={0<z<1, 0<y<x}

(¢) [[lgxdxdydz, gdzie G jest ograniczony plaszczyznami uktadu oraz ptaszcezyzna 2z +2y+z—6 = 0;
wskazowka: zbior G mozna zapisa¢ w postaci G = {0 < x <3, 0 <y < —z+3, 0 < 2 < —2x—2y+6}

Rozwigzanie przykladu (a):
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Zbior D ={0<z <1, 0<y< —x+ 1} jest zbiorem normalnym wzgledem osi Ox, zatem
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Zadanie 3. Korzystajac z Twierdzenia 3 z wykladu obliczyé:

(a) objetosé bryly ograniczonej paraboloidg 16 — 22 — y? = 4z i plaszczyznami x +y + 2 =4, v +y =
4, =0, y=0.

(b) objeto$é¢ bryty ograniczonej powierzchniami z = 22 + y?, 2 =0, y =3z, y=3, v = 0.
(c) objetosé bryly ograniczonej powierzchniami 22 +y?> =1, 2 =0, z +y + 2z = 3.
Rozwigzanie przykladu (a):
Zbiér G mozemy opisa¢ w nastepujacy sposob:

16 — 22 — y?
G={0<z<4, 0<y<4—u, —x—y+4<z<#}
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Obszar D traktujemy jako normalny wzgledem osi x, zatem
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